
 
 
 
 
 
Теорема 2. Егер F  облысында ( )zyxf ,,  үзіліссіз болса, онда бұл функцияның үштік 
интегралы бар. 
 Үштік интегралдың қасиеттері қос интегралдың қасиеттеріндей, жеке мына екі 
қасиетін атауға болады: 
 1. ,∫∫∫ =

V

VdV демек функция бірге тең болса, онда үштік интеграл облыстың 

көлеміне тең. 
 2. Егер ( )zyxf ,,  берілген облыста үзіліссіз болса, онда 

( ) ( ) Vfdxdydzzyxf
V

⋅=∫∫∫ ζηξ ,,,, (орта мән туралы теорема). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Теорема 3. Егер V облыс суретте көрсетілгендей және  ( )zyxf ,,  үзіліссіз болса, онда  
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−D облыстың түріне байланысты (2) формуланы, мысалы, былай жазуға болады: 
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Есептеу әрқашан оңнан солға қарай жүргізіледі.  

 Мысладар: 1,0,0,0: =++=== zyxzyxV  жазықтармен шектелге тетраэдр.  
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 2) Интегралды есептеңіз: ∫∫∫=
V

xyzdVI 48  , егер мүнда: −≤++ 2222: RzyxV шардың 

бірінші координаталар бұрышында жататын бөлігі

( )∫∫∫∫ ∫ =−−=











=

−−

DD

yxR

RdxdyyxRxydxyzdzI 6222

0

2448
222

δ .  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  
      

      

               

                     

 

    

     

    

    

      

      

      

      

     
 


